BAI TAP REN LUYEN CHUONG 7
QUAN HE VUONG GOC TRONG KHONG GIAN

I. BAITAP TU LUAN:
Caiu 1. Cho hinh lap phuwong ABCD.A'B'C'D’ . Tinh goc giira 2 dudng thing

a) ABva B'C’
b) AC va B'C’
¢) A'C" va B'C
Lai gidi
A D
1
3 1
B! 4
\ 1
x
vV
7§ I -,P
% i g ~
% =~ -~
B C

a) Tacé AB//A'B' ma (A'B',B'C')=90° nén (4B,B'C’)=90°

b) Vi tir gidc ABCD 1a hinh vudng nén (AC,BC) =45°.
Tacé BC//B'C' nén (AC,B'C’)=45°

¢) Taco AC//A'C' va AACB' 1a tam giac déu vi c6 cac canh déu bang dudng chéo cia cac hinh
vuéng bang nhau. Do d6 (4'C’,B'C)=(AC,B'C)=60°.

Céu 2. Cho tir dién ABCD c6 CD zg 4B . Goi G.E.F lan lugt 13 trung didm cia BC,AC,DB, biét

EF = %AB . Tinh goc gitta CD va AB.

Loi gidi

Goi G 1a trung diém cta BC.

Pit AB=a.Taco GE=2B_4.
2 2
or=SP_2 529 pp_3 4539
2 3 3 6 6
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2 2 2
Tirdo GE*+GF? =& 4 D4 _ b
49 36

= AGEF vudng tai G.

Vi GE//AB,GF / /CD nén (4B,CD)=(GE,GF)=EGF =90°.
Céu 3. Cho tir dién OABC c6 04,0B,0C d6i mot vudng goc vai nhau. Goi H 13 hinh chiéu vudng goc
ciia O trén mat phang (ABC ) Chtng minh

a) BC L (OAH )

b) H la tryc tam cua AABC.

Loi gidi

(041 0B
a) Ta c6 = 04 1 (OBC)= 04 1 BC.

041 0C
‘ {OH L (A4BC)
a

nén OH 1 BC.
BC = (4BC)

Vay BC L (0O4H).
b) Do OH 1 (ABC) nén OH L AC(1).
{OB Lo4

J4

Ta co nén OB L (04AC)= OB L AC(2).

OB 10C
Tu (1) va (2) suyra AC L(OBH)= AC L BH.
Mit khic BC L (OAH)= AH 1 BC.
Vay H la tryc tam cua tam giac ABC.

Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat, canh bén S4 vudng géc voi mat ddy.
Goi H,K lan luot 1 hinh chiéu cua 4 1én SB, SD.

a) Ching minh AK L (SCD).
b) Chirng minh AH L (SBC).
¢) Chimg minh SC L (A4HK).

Loi gidi

Page 2



a) Taco S4 L (ABCD)= CD 1 SA.
ABCD 1a hinh chit nhat nén CD L AD.Suy ra CD 1 (SAD)= CD L AK.
Talai c6 AK L SD. Suyra AK 1 (SCD).

b) Taco CB L SA (do SA vudng goc voi day)
CB L AB (do ABCD 1la hinh chi nhét). Suy ra CB L (SA4B).

Ma AH < (SAB) nén CB L AH.

Ta lai c6 AH L SB. Suyra AH 1 (SBC).

¢) Taco AK L(SCD) suyra AK L SC.

AH 1 (SCB) suyra AH L SC. Suyra SC L (AHK).

Cau 5. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D'.
a) Chimg minh AC' L (A'BD). b) Ching minh AC' L (CB'D").

Loi gidi
A D’
,I| \\\ O’
Bl ki c
\ ’I \\ -7
v N >
Ia s
7 AR St N
o M S b
,//A ~\\\ N
B~ 5
a) Goi O,1 1an lwot 13 tAm cua céac hinh vuong ABCD, AA'B'B.
_ (BD L AC
Tacod = BD 1 (ACC'A")= BD 1L AC'(1).
BD 1 AA'
BA' 1 AB'
:>BA'J_(AB'C'D):>BA'J_AC'(2).
BA' 1 B'C'

Tu (1) va (2),taco AC" L(A'BD).

BD//B'D' {BD//(CB'D')

, = = (A'BD)//(CB'D").
A'B//CD" | 4'B//(CB'D')

b) Ta co {

Ma AC' L(A'BD) nén AC' L(CB'D'").
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Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh 2a, canh bén S4 vudng goc mat day va S4 =a.
Goi ¢ 1a goc tao boi SB va mat phang (4BCD). Xac dinh cot?.
Loi gidi
s

Ta c6 SBN(ABCD)={B}.
Trén SB chon diém S. Ta c6 SA L (ABCD) nén A 13 hinh chiéu cua S 1én (4BCD).

Suy ra (SB,(ABCD)) =(SB,BA)=SBA. Vay cote = AB _2a_ 2.
SA a

Cau 7. Cho khéi chop S.ABC cod SA L (ABC), tam gidc ABC vuong tai B, AC =2a,BC =a, SB= 2ax/§.
Goc giita SA va mit phang (SBC) bang

Loi gidi

Ké AH L SB(H € SB) (1).
Theo gia thiét, ta co:
{BC 154

= BC L(SAB)=BC L AH  (2)
BC 1 AB
Tu (1) va (2) suy ra AH L (SBC).

Do d6 goc gitra SA va mit phang (SBC) bang goc giita SA va SH bang ASH.

Tacé AB=+AC*—BC* =a~[3. Trong ASAB ta co sin 4B =8 _ a3 _1

SB - 2(1\/5 :5.

Vay ASB = ASH =30".
Do d6 goc giita S4 va mit phiang (SBC) bang 30°.
Cau 8. Cho hinh thoi ABCD tam O c¢6 BD =4a, AC =2a. Lay diém S khong thuoc (ABCD) sao cho

SO L (ABCD). Biét tan SBO = % Sb do goc giira SC va (ABCD) bang

Loi gidi
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Goc gitrta SC va (ABCD) la géc SCO.
BD =4a = BO =2a;

SO = BO.tan SBO = 2aé =aq;
AC=2a= 0C =a.

Vay SCO =45°.

Cau 9. Cho hinh chép tir gidc S.ABCD cé day la hinh vudng canh a,54 L (ABCD) va SA =a. Goc gitra
duong thang SB va (SAC) 1a

Loi gidi

Goi / 1a tam cua hinh vudng ctia ABCD.
Vi ABCD la hinh vuéng nén BD 1 AC.

Mit khéc vi S4 L (ABCD) nén S4 L BD.

Suy ra BD L (SAC) do d6 goc giira dudng thang SB va (SAC) 1a géc BSI.

a BI 1

Tacod SB=a~2;BI = :>sinBSI=S—B=E:>BSI=3O°.

2
2
Céu 10. Cho hinh lang try dimg ABC.A'B'C’ c6 AABC déu canh a, AA' = J3a. Goc giita duong thang 4B’
va (4BC) bang

Loi gidi
A C!
a3
A% C
a
B
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ABC.A'B'C'1a lang try dimg nén AB 13 hinh chiéu vudng goc ctia AB' trén (4BC).

Suy ra goc giita dudng thiang AB’ va (ABC) bang B'AB.

AB'AB vudng tai B nén tan B'AB = ii

— 3= B'AB =60°.

Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 canh SA=a, cac canh con lai bﬁng b. Ching minh
(SAC) L(ABCD) va (SAC) L(SBD).

Loi gidi

Goi {O} = ACNBD. Vi ABCD c6 tét ca céc canh déu bang b nén ABCD la mot hinh thoi. Suy
ra AC L BD nén O 1a trung diém ctia BD.
Mat khac SB =S8D nén ASBD can tai S.
Do d6 SO L BD.
_ [(BDLA4C
ay
BD 1 SO

Suy ra (SAC) L(A4BCD) va (SAC) L(SBD).

= BD 1 (SAC)

Céu 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng tim O, canh a. Pudng thing SO vudng goc

a\3

v6i mit phang ddy (ABCD) va SO = - Goc giita hai mit phang (SBC) va (ABCD) bang

Loi gidi

Goi O 1a trung diém BC, suy ra OQ L BC.

) {BC 100
Ta co

e 1 so = ((SBC),(4BCD))=(50,00) = 5Q0.
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a3

E:%:\Ezsgozw.

Tam giac vuéng SOQ c6 tan SQO = 00

2
Vay mit phang (SBC) hop voi mit day (4BCD) mot gbc 60°.
Cau 13. Cho hinh lang try ding ABC.A'B'C’' ¢c6 day ABC la tam giac vuong, BA = BC =a, canh bén
AA' = aJ2. Goi ¢ 1a gbc hop béi hai mit phing (4'BC) va (A4BC). Khi d6, tinh tan .

Loi gidi

) {BC 1 B4
a Co.

= BC L (A44'B'B)= BC L A'B.
BC L A4

(A'BC)\(ABC)=BC
Do {A'Bc(A4'BC);A'B L BC
ABc (ABC);AB 1 BC
nén A'BA= ¢ 1a goc hop boi hai mat phang (4'BC) va (ABC).Xét AA'BC vudng tai A ta c6

A4 a2
N2 _ .
» V2

tanp = —
4 BA
Ciu 14. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢ canh bang a.
a) Tinh dg dai duong chéo cua hinh 1ap phuong.
b) Chimg minh rang (ACC'A") L (BDD'B).

¢) Goi O 1a tAm ctia hinh vuéng ABCD. Chimg minh rang COC' 1a mdt goc phing ciia goc nhi dién [C,
BD, C']. Tinh (gén dung) sb do cua cac gbc nhi di¢n [C, BD, C'], [A, BD,C'].

Loi gidi

Hinh7.12
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a) Tacé AC=a2,CC'=a.Dodd AC'=NCC?+ AC* =\Ja* +2d*> =a 3 .
b) AC LBD,AC 1 BB'= AC L (BDD'B")=(ACC'A") L(BDD'B").
avN?2
2

180" —COC'~125°
Cau 15. Cho hinh chép S.4BC c6 SA vudng goc voi mat phang (ABC),AABC 1a tam giac déu canh

,CC'=a= tan COC' =2 = COC' ~ 55" va goc nhi dién [ 4, BD,C"] bing

©) OC=

bang a, S4=2a. Goi G la trong tim AABC . Khoang cach tir G dén mit phang (SBC) bang

Loi giai

Goi M 1 trung diém BC, H 1a hinh chiéu vudng géc clia A trém SM.
. {BC 1AM

= BC L (SAM )= (SBC) L (S4M).
BC 154

= AH 1 (SBC)=>d(4;(SBC))=4H.
Xét ASAM vuong tai A co
12: 12+ lszH:a 57.
AH® AS® AM 6
Do G la trong tdim AABC nén %:l
MA 3

J57a

Suyrad(G;(SBC)):%d(A;(SBC))_ 18

Céu 16. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA vudng goc véi mit phang (ABCD) , ABCD 1a hinh vudng canh
a. Biét goc giita duong thang SB va mit phiang (ABCD) bang 60° . Khoang cach tir B dén mit phing
(SCD) bang

Loi giai

S
|
I
|
[
|
[
I

by - ML B
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Do S4 L (ABCD) nén AB 14 hinh chiéu vuéng goc ctia SB trén mit phang

(ABCD)=>(SB;(ABCD)) = SBA.

= BC 1 (SAB)=(SAB) L(SBC).

. (BC LS4
a Co:
BC 1 AB

Xét ASAB vuédng tai A:SA= ABtan SBA = a+/3.
Dung AH L SD=> AH 1 (SCD)=>d(4;(SCD))=AH.

! + ! :AH@.

AH? AS?  AD

Do AB/CD nén d(B;(SCD))=d(4;(SCD))= “‘f.

Cau 17. Cho hinh chép S.ABCD c6 (SAB ) va (SAD) cling vudng goc v4i mat phing (ABCD) , ABCD

Xét ASAD vudng tai A4:

1a hinh vudng canh a, S4 = a3 . Khoang cach tir C dén mit phang (SBD) bang

Loi giai

(S4B) L (ABCD)
Ta ¢6: 1(SAD) L(ABCD) =>SA 1 (ABCD).
(SAB)N(S4D) = 54

BD 1 04

Goi O 1a tdm hinh vuéng ABCD = {
BD 1 54

= BD 1 (SA0)= (SBD) L (S40).

Dung AK 1 SO= AK 1 (SBD).

Suy ra d(A;(SBD)) = AK.

1 1 \2la

2 = 2 + 2 = :
AK®  AS® AO 7
Do O€ (SBD) va O 1a trung diém AC nén

2la
—

Xét ASAO vuodng tai A cod

d(C;(SBD))=d(4:;(SBD))=
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Céau 18. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA vudng goc v6i mit phang (ABCD) , ABCD la hinh vudng tam O
¢6 canh a. Biét goc giira hai mat phang (SBC ) va (ABCD) bang 60° . Khoang céach tir O dén mit phang
(SBC) bang

Loi giai

BC L AB
Ta c6: = BC 1 (S4B)= BC L SB.
BC 1 54

Suy ra ((SBC);(ABCD)) = SBA.

Xét ASAB vudng tai A:SA = ABtan SBA = a\/3.

Vi BC L (SA4B) nén (SAB) L(SBC).

Dung AH 1 SB=> AH L (SBC)=d(4;(SBC))=AH.
Xét ASAB vudng tai A nén

1 1 1 @

> = >+ 2:>AH=
AH® AS® AB 2

a

Do C€(SBC) va O la trung diém AC nén d(0;(SBC))= %d(A;(SBC)) ==

Cau 19. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D"' ¢6 AB=a,BC =2a,BB'= a3. Khoang céach tur diém
B dén mit phang (4CC'A') béng

Loi gidi
A D’
1
B : c
|
1
1
a3 !
Az e ol s oo
a//::°\’_l 2
P \\
V/// \\
= 2a C

Ké BH L AC(H € AC).

Lai c6 BH L A4'(do A4' L (ABCD)).

Suyra BH L(ACC'A')=>d(B;(ACC'A"))=BH.
Xét AABC vudng tai B c6:
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1 115 2av/5

B aB B i M5
Viy d(B;(ACC'4'))= 2‘15‘/5.

Cau 20. Cho hinh chép S.ABCD diy ABCD 1a hinh vudng canh bang a; canh bén SA vudng goc voi
day; SC hop v6i day goc 45° . Tinh khoang cach gitra hai duong thing SC va BD.

Loi giai

Ta c6: AC 14 hinh chiéu vudng goc ciia SC 1én (ABCD) .

Suy ra (SC,(A4BCD))=SCA =45".

. BD 1 AC
Lai co: = BD 1 SC.

BD 1 84
Goi {O} = ACNBD.Dyng OH 1 SC tai H.
., |OH L SC . , , .
aco: . Suy ra OH la doan vudng goc chung cua BD va SC.
OH 1 BD
Suy ra d(BD, SC) =0H .
Xét tam gisc OHC vuéng tai H co: OH = OC'sin 45° = f;“ g = %

Cau 21. Cho hinh lang tru dung ABC.4,B,C, c6 tam giadc ABC vudng can tai 4,AB=a,CC'=2a.
Khoang cach gitta hai dudng thang AA, va BC, bang

Loi giai

Do BB/AA, nén AA/ (BCC,B,).
Suy ra d(A44,;;BC,)=d(A4,;(BCCC,))=d(4;(BCCC,)).
Do (BCCC,)L(A4BC), dung AH L BC,(H € BC).Suy ra AH 1 (BCC,B,).
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Xét tam gidc ABC vuong tai 4: AH = %BC - % Viy d(44;BC,)= a2

Cau 22. Cho hinh chép SABCD, ABCD la hinh vudng canh 2a, S4 vudng goc v6i mit phang day. Goc
gitta SC va (ABCD) la 60°. Tinh thé tich khdi chép SABCD.

Loi giai

Vi S4 L (ABCD) nén AC la hinh chiéu cia SC trén (ABCD)
= SCA = 60°.

ABCD 1a hinh vuéng nén AC = AB* + BC* =2av/2.
SA = AC.tan 60° = 2a~/6

Thé tich khdi chép SABCD la: V = %.4612.20\/_ = §a3 J6.

Ciu 23. Cho khdi chop S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, mit bén SAB 1a tam gidc can tai S va
nam trong mit phing vudng géc v6i mat phang day. SC tao véi (S4B) mot goc 45°. Tinh thé tich clia
khdi chop da cho.

Loi giai

Do ASAB cantai S va (SAB) L (ABCD) nén hinh chiéu
vudng goc clia S trén (4ABCD) la trung diém H cua AB = SH L (ABCD)

BC L AB,BC 1 SH = BC L (SAB) = (SC,(S4B))=BSC=45° = SB=BC=a

— ASAB déu canh a :SH:%.

) 1 x/§a3
—6 .

Spcp =4 =V igep = ESH S 4pcp =

Page 12



II. BAI TAP TRAC NGHIEM:
Céu 1. Cho hinh lap phuong 4BCD.A’'B'C'D’ . Géc giita hai duong thing B4’ va CD bang

A. 60°. B. 90°. C. 45°. D. 30°.
Loi giai
Ai'\ B
D - g § ‘~.\ C’. g
) :
P &//

Tacod AB|CD nén BA'.CD = BA',AB .
Vi ABB’A’ 1a hinh vudéng nén BA’, AB = ABA' =45°.

Céu 2. Cho hinh chép S.4BCD c6 ABCD I hinh vuéng canh a, tam giac SAD déu. Goc giita BC va SA
la:

A. 60°. B. 30°. C. 90°. D. 45°.
Loi giai

Vi BC|| AD nén (BC,SA)=(AD,SA4)=60°

Cau 3. Cho hinh lang tru ding A4BC.A'B'C’ ¢b day 1a tam giac déu canh bing a~/3 va canh bén bing a.
Goc giita dudng thang BB' va AC' bang
A. 90°. B. 45°. C. 60°. D. 30°.
Loi giai

Tac6 BB'//CC'= (BB, AC")=(CC',AC") = AC'C.

Khi d6 AACC" vuong tai C nén tan AC'C = gg, :ﬁ =3 = 4C'C=60°.
a

Vay goc giita dudng thing BB' va AC' bang 60°.
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Ciu 4. Cho hinh chop S.4BC c6 SAL(ABC). Goi H, K lan luot la tryc tm céc tam gisc SBC va

ABC . Ménh dé nao sai trong cac ménh dé sau?
A. BC L(S4H). B. HK 1 (SBC).

C. BC L(S4B). D. SH , AK va BC ddng quy.

Loi giai

Tacé BC L SA4,BC L SH = BC 1 (SAH)

Taco CK L AB,CK 1 SA=>CK 1(S4B) = CK L SB

Mat khac CH L SB nén suy ra SB L (CHK ) = SB 1 HK, tuong tu ta chung minh duogc
SC L HK nén HK 1 (SBC).

Goi M 1a giao diém cua SH vaBC. Do BC L (SAH)= BC L AM hay dudng thing AM
trung voi duong thang AK . Hay SH, AK va BC dong quy.

Do d6 BC L (SA4B) sai.

Nhan xét: Ta ¢6 thé tir ménh d&é BC L (SAH ) 1a ding suy raménh dé BC L (SA4B) la sai.

Cau 5. Cho hinh chop S.4BC c6 day 1a tam gidc vuong tai B, SA L (ABC) .Goi H,K lan luot 1 hinh

chiéu ctia diém A4 trén canh SB va SC . Chon ménh dé sai trong cac ménh dé sau:
A. BC 1(84B). B. AH 1 (SBC). C. 4K 1 (SBC). D. SC 1 (A4HK).

Loi giai

S

SA L (ABC)

=SA L BC, AB L BC = BC 1 (SA4B).
BC <(4BC)

Suy ra ding.
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BC 1 AH
SC 1L AH
. AH L SC

Suy tiép
AK 1 SC

} = AH 1 (SBC). Suy ra dung

}:> SC 1 (AHK). Suy ra dung.

Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh thoi tim O . Goi 1, J lan luot 13 trung diém cta

S4 va SC.
Khiang dinh nao duéi day dang?
A. IJ L AB. B. IJ LAD. C.1IJLBD. D. IJ LSD.
Loi gii

Vi IJ 1a duong trung binh cua tam giac SAC nén 1J//AC .
e {]J//AC
BD 1 AC
Ciu 7. Cho lang tru tam giac ABC.A'B'C' ¢6 day la tam giac déu. Goi M 1a trung diém BC .

=BD 1 1J.

Khang dinh nao duéi day ding?

A. AM 1 A'B'. B. AM 1 BB'. C. AM 1 B'C". D. AM 1 A'C'".
Loi giai
A’ c’
A c
=M
B

Do ABC 1a tam giac déunén AM | BC.
, {AM 1 BC

=AM LBC'.
BC//B'C
Cau 8. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢ AB =a, AD =+/3a, AA'=2-[3a (tham khao hinh v&).

Géc giita dudng thang A'C va mit phang (ABCD) bang

A. 45°. B. 30°. C. 60°. D. 90°.
Loi giai
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B L =T

Do A'4 L(ABCD) nén AC la hinh chiéu ciia 4'C 1én mit phang (ABCD)
suy ra goc gitra duong thang 4'C va mit phang (ABCD) bing A'CA.

AA A'A _ 2\3a =3 = A'CA=60°

AC 4B + 4D’ \/a2+(\/§a)2

Co tan A'CA =

Céu 9. Cho hinh chop S.4BC c¢6 SA vudng goc v6i mat phing (ABC ), SA=A2a, tam giac ABC

vudng can tai B va AC =2a (minh hoa nhu hinh bén). Géc giira dudng thang SB va mat phang (AB C )

bang
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
Loi giai

S

Vv2a
A &
V2a

B

Taco: SBN(ABC)=B; SAL(A4BC) tai 4.
= Hinh chiéu vudng goc ciia SB 1én mit phang (ABC ) la AB.

— Goc gitra duong thang SB va mit phang (ABC ) la ¢ =SBA.

A
Do tam giac ABC vudng cantai B va AC=2a nén AB= A€ _ V2a=54.

J2

Suy ra tam gidc SAB vudng cantai 4. Do do: a = SBA=45°.
Vay goc gitta dudng thang SB va mit phang (ABC ) bing 45°.

Cau 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, SA vudng gbc v6i mit phang day va
SA=+2a . Géc gitra duong thang SC va mit phang day bang
A. 45° B. 60° C. 30° D. 90°

Loi giai
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Do SA 1L (ABCD) nén goc giita duong thang SC va mit phang day bang goc SCA .
. SA
Tacd SA=2a, AC=+2a = tan SCA ==~ =1=> SCA=45°.

Vay goc gitra dudng thang SC va va mit phiang ddy bang bang 45°.

CAu 11. Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac vudng tai B c¢6 AC =a~/3, canh bén
AA' =3a . Géc giira dudng thang 4'C va mit phang (A4BC) bang
A. 45°. B. 90°. C. 60°. D. 30°.
Loi giai

Ta c6 hinh chiéu cia 4'C 1én mt phang (A4BC) 1a AC.
Nén (A4'C,(ABC))=(A'C,AC)=A'CA.

Ad_ 3a
AC a\/g

Taco tan 4'CA= =\3= A4'CA=60°. Vay (4'C,(4BC))=60°.

Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudéng ABCD, SA L (ABCD) va SA=AB. Goi
E, F1an luot 13 trung diém cta BC,SC . Géc gitta E F va mit phang (S AD) bang.
A. 45°. B. 30°. C. 60", D. 90°.
Loi giai

Ta co:
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{AB 1 AD
= AB 1 (SAD) = (EF,(SAD)) = ( BS,(SAD)) =(BS,AS) = BS A .

AB 1 S4

Xét tam gidc SAB vuong tai 4 vacd SA= AB suyra BSA =45".
Vay goc gilta E F va mit phang (S AD)bang 45°.

Céau 13. Cho hinh chép S.4ABC c6 day ABC 1a tam giac déu. S4 L (ABC), H 13 trung diém AC, K la
hinh chiéu vuéng goc cua H 1én SC. Khang dinh nao sau day ding?
A. (SAC)L(S4B).  B.(BKH)L1(ABC). C.(BKH)L(SBC). D.(SBC)L(SAC).

Loi giai

Ta co:
SA L(ABC)=SA L BH
. = HB 1 SC
AABC déu = AC L BH = SC L (BKH )= (SBC) L(BKH)
HK 1 SC

Cau 14. Cho hinh lang try ding ABC.A'B'C' c¢6 ddy ABC la tam giac vudng can tai A,BC =2a va
AA' = avJ3. Goc giira hai mt phing (4'BC) va (ABC) bing
A. 60°. B. 30°. C. 45°. D. 90°.
Loi giai

Goi M 1a trung diém cua BC = AM 1 BC.
BC 1AM

0 }:BCL(A'AM):BCLA’M.
BC L A4
Do do ((4'BC),(4BC))= AMA.

. ) BC
Lai c6 AABC vudng cantai A = AM = 7 =a.
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Xét AA'AM vuong tai A co tan AMA' = %: a3 _ 3 = AMA' = 60°.
a

Ciu 15. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vuéng canh 2a, S4 L (ABCD), géc giita duong

thang SC va mit phing (ABCD) bang 60°. Khoang cach tir B dén mat phing (SCD) bang

% % c. o

A. . B. . ) D. 2446
3 4 2 =3

/.
B

Taco SA L (ABCD) nén (SC,(BCD)) =(sC,4C)=5C4=60°.

Khi d6 AC =2a2 = 84 = AC.tan 60° = 2a~/6 .
Ma AB//CD=> AB//(SCD)=>d(B,(SCD))=d(4,(SCD)).
Ké AH L SD= AH 1 (SCD)
SA.AD
SA* + AD?

2a2.2a 2.6 .

= d(B,(SCD))= =

\/(2aﬁ)2 +(2a)2 3

Khi d6 d(B,(SCD))=d(A4,(SCD))= AH =

Cau 16. Cho hinh chép S.4BCD c6 day hinh vudéng canh @, canh bén S4 vudng gbc v6i miat phang va

SA = a . Khoang cach giira hai duong thang SC va 4D bang

A. a\/E. B. a\/§_ L2 D. a2
2 2 2

Tacd AD//BC = AD//mp(SBC)
Ké AH L SB suyra AH L mp(SBC) hay AH =d(A;mp(SBC)).

Suy ra d(AD;SC)=d(AD;mp(SBC))=d (A;mp(SBC))=AH .
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11 1 a2

Trong tam giac S4B, = + =
glame AR SA® AR 2

Cau 17. Cho khdi hop chir nhat 4BCD.A'B'C'D' c6 day 1a hinh vudng, BD =2a, goc giita hai mit
phang (A'BD) va (ABCD) bang 30" . Khoang cach tir A dén mit phing (A4'BD) bang

A 2013 B. <. ¢, it p. &
13 4 7 2
Loi giai
A’ B'
D' ——C
/ i /C.\H \\\\
Il’ /ki———\) ———————— ::::— B
/II ,’/ :i\;(\:’”/
i SN
D C

Goi O la giao diém ciia AC va BD.
BD 1 AO

Ta c6 = BD 1 (A0A')= A'O L BD.
BD 1 A4

Khi do ((4'BD),(A4BCD))
V& AH 1 40 tai H.
Tacé BD L (A0A')=(A'BD) L (404").
(404") L(A'BD)
Khi d6 {(A40A4")N(A'BD)=A'0 = AH L(A'BD)=>d(A,(A'BD))=AH .
Trong (40A'): AH L A'O

(A'O,AO) =A4'04=30°.

AC=BD=2a= A0 =a, AH = AO.sin AOA' = a.sin 30° =%. Vay d(4,(4'BD))= % .

Cau 18. Cho hinh 14p phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh a. Tinh khoang cach gitta 44" va BD'

A D2 B. av?2. c. 2 p. &3
= 2 2
Loi gidi
Af _DF
I
B= b
|
|
/)I.-—? _____ B ‘D
Pl
B C

Goi O la tam cua hinh vuéng ABCD.
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Tacd AO L (BDD'B’) tai O.

= d(AA',BD')=d(A4',(BDD'B'))=d (A,(BDD'B')) = A0 = % = "\f ,

Cau 19. Cho khéi chop S.ABC c6 ddy ABC 1a tam giac vudng tai B, AB=a, AC =2a,54 L (ABC) va
SA = a . Thé tich ctia khéi chép da cho bang

3 3 3 3
A.“*/g. 5.“*/5. c. L. D. 2%
3 6 3 3
Loi giai
R
A E C
O
B
Tacod BC* = AC* — AB* =3a*> = BC =a /3.
R 1 11 1 &3
Vay Vg e = ESAABC SA = S.EAB.BC.SA = aa 3a= -

Céu 20. Thé tich ciia khdi chop tir giac déu co tat ca cac canh bang ¢ 1a

3 3 3
A.“f. B.af. C.a. D.“f.

Gia sir khdi chop tir giac déu da cho 1a S.ABCD . Khi &6 ABCD 1a hinh vuéng canh @ va
SA=SB=SC=SD=a.

Goi H 1a tim ciia hinh vuéng ABCD thi SH L(ABCD) nén SH 14 chiéu cao ciia khéi chop
S.ABCD . Tinh SH :

Xét tam giac ABC vuodng tai B ta co: AC:\/AB2+BC2 :\/612+cz2 =a/2.
Ac @

Nhan thdy 4C?> = 54% + SC* nén tam giac SAC vudng tai S . Suyra SH =

=)

cAr , 5 - , \ 2
Dién tich day ctia khoi chop S.4BCD 1a S yop=a’ .
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Lpa _av2

372 6

Cau 21. Cho hinh ling tru dimg ABC.A'B'C’' c6 day la tam gidc vuong can tai B, AB=a va
A'B = a3 . Thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C’ 1a

Vay thé tich khoi chép S.ABCD 1a: v ==.8,, . SH =

1
3

3 3 3 3
2
AL 3 B. L c. L D. 2 2
2 6 2 2
Loi gidi
A! ¢’
BV
A c
a
B

2
Taco A =\AB —AB =av2, S, =~ AB’ =<

3
Thé tich khéi lang try 1a V = 44'.S . = N2

Céu 22. Cho hinh ling try ding ABC.A'B'C' c6 day la tam giac déu canh a,A4'B tao v&i mit phing
day mot goc 60° . Thé tich khoi lang try ABC.A'B'C' bang

3 3 3 3
AL B. L. c L
2 4 4 8

Loi giai

2
ro1a -z X L 1AL ur a“+/3
Day la tam gidc déu canh a, c6 dién tich: S, ;. = T\/_ .

Vi AA'L ABC = A'BA= A'B, ABC =60°,suyra: A4'= ABtan60° = a3
Vay thé tich khéi lang truy:

2 3
,_a \/g 3a
VABC.A'B'C' - SAABC-AA = 1 .a\/g = T
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